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�S$D Pick t�

’=Ñ

ø. Ä–

n‡Êæ¦,Œè7��p`¤FŸí �}°Þ	íPick t�� ød, (Ÿ-k ��ç~

…� �25»�10‚), .c)ø Pick t� (Pick’s Formula) ívÍËP, 7/…´D½÷t

�(Heron Formula)� ¿¾�t� (A Surveyor’s Formula) ZA7bç,ú—1í°Þ	

íú_½bt�; 6˚¿ËêÛAÐÊÖ�‡NûçÞk�S$ (¢˚†$) í`çº�v, Ö

Aû˝|Ví Pick t�í„¶�æk�`¤Êd2FTƒí„¶, 7/Ébx�òøí˙�

ÿ?Üj7� Ä¤;c�…øiê[…Aí�c, 1^~.‘�`�

ù. û˝¬˙

Ê�S$,ˇ|i.ó>íL<Öi$(cÇ), †vÖi$íÞ	Ñ A =
B

2
+ I − 1

(Pickt�), w2 B Ñi,í�äõ,b, I ÑÖi$q¶í�äõbñ� Éb}b�äõí

bñÿªJ�|Öi$íÞ	7, FJ Pick t�uø_Õ�i1� �Àí°Þ	t�� Pick

t�u SË‚A Georg Alexander Pick (1859 ∼ 1943) Ê1899�T|Ví, ªuøò�ƒ

1969�n\�˜·<ƒ�

ÛÊV}}Bí;¶: ílÊ�S$,

�òi�™Í$ (cÇø), 1Jó¹s�

äõí�×ÑÀPÅ; ¢ÄÑL<ío n i

$ÌªJ}’A n−2 _üúi$, Ä¤Bÿ

*úi$OGTÜ,7/ul*s$}��W

x W� y Wíòiúi$Çá�

12
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(ø) ãe4”: àÇøFý, ˛ø 4ABC 2,

∠C = 90◦, AC//x W, BC//y W, J

BC = a, AC = b, w2 a � b ∈ N /

gcd(a, b) = d, †éi AB ,í�äõb

ñ.Ñ d − 1 _� (.Ö A�B sõ)�

„p: I A(0, 0) � B(b, a) � C(b, 0), †

AB j˙�Ñ y =
a

b
x, / 0 < x < b; Ä

Ñ gcd(a, b) = d, Ä¤ªø a � b [A Çø

a = hd, b = kd, w2 gcd(h, k) = 1, Hp AB j˙�2, ) y =
h

k
x, / 0<x<b�

ÄÑ° AB ,í�äõbñ, óçk°,�ícbj_b, FJ¦ x = k � 2k � · · · �

(d − 1)k Ìª)ƒcbj, Ä¤ AB ,í�äõbñ.Ö A � B sõu� d − 1 _�

(ù) Ç$í}é:

1. s$}��W x W� y Wíòiúi$ (c

Çù)�

zp: qBC = a, AC = b, / gcd(a, b) =

d, †i,í�äõ,bÑ B = (d−1) +

(a−1)+ (b−1)+3 = a+ b+d, q¶í�

äõbñÑ I =
(a−1)(b−1)−(d− 1)

2

=
ab − a − b − d

2
+1, Hp

B

2
+ I −1 =

a + b + d

2
+

ab − a − b − d

2
+ 1− 1 =

ab

2
/Ñ 4ABC íÞ	, FJúk¤�úi$

Pick t�A� Ñ7jZ-Þín�, Bz¤�úi$˚Ñ�À�íòiúi$�

Çù

2. si}��W x W � y Wíä$ (cÇú)�

zp: q AB = n, BC = m, †i,

í�äõ,bÑ B = 2[(n − 1) + (m −
1)] + 4 = 2n + 2m, q¶í�äõbñÑ

I = (n− 1)(m− 1) = nm− n−m + 1,

Hp
B

2
+ I − 1 =

2n + 2m

2
+nm−n−

m + 1− 1 = nm, /Ñä$ ABCD íÞ Çú
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	, FJúk¤�ä$ Pick t�A� °ší, B6z¤�ä$˚Ñ�À�íä$�

3. wFé�íúi$

wFé�íúi$ÌªJ‚à�À�íä$‘¥ù_�À�íòiúi$(cÇû) C‘

¥ú_�À�íòiúi$(cÇü) )ƒ, FJ Pick t�_àkF�íúi$� ÛÊJ

ÇüÑWzpà-:

Çû Çü

ílI b1 ∼ b9 Ñúi$B� ı� ˙� �®i,.Ös«õí�äõbñ, i1 ∼ i4 Ñúi

$B� ı� ˙� �q¶í�äõbñ, FJ‚à,H˛ð„¬í Pick t�, �): ä$í

Þ	 − úi$BíÞ	 − úi$ıíÞ	 − úi$˙íÞ	

=
[b1 + b2 + b3 + b4 + b5 + b6 + 6

2
+ (i1 + i2 + i3 + i4 + b7 + b8 + b9) − 1

]

−
(b1+b6+b7+3

2
+i1−1

)

−
(b2+b3+b8+3

2
+i2−1

)

−
(b4+b5+b9+3

2
+i3−1

)

=
b7 + b8 + b9 + 3

2
+ i4 − 1 /Ñúi$�íÞ	; 1/¥_Þ	×Û| Pick t�í�

�� Ä¤ Pick t�_àk�S$,L<$Õíúi$�

Çü
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4. oÖi$

ÄÑÞ	x�‹4 (additive property), ‚à,Hí�„¬˙, BbÿªJ„p Pick t

�_àkF�íoÖi$� ílL<íûi$ªJ}’A2_úi$ (cÇý), éNÇü

ízp:

ûi$ ABCD íÞ	

= 4ABD íÞ	 + 4BCD íÞ	

=
(b1 + b4 + b5 + 3

2
+ i1 − 1

)

+
(b2 + b3 + b5 + 3

2
+ i2 − 1

)

=
[b1 + b2 + b3 + b4 + 4

2
+ (i1 + i2 + b5) − 1

]

/Ñ Pick t�í��� FJ Pick t

�_àkF�íoûi$� ¢ÄÑL<ío n i$ªJ}’Aø_o n − 1 i$Dø_

úi$í ¯ (cÇþ), y‚àbç¦Ñ¶ªJ'/qË„p|V Pick t�_àkF�

ío n i$�

Çý Çþ

5. pÖi$

ÄÑL<ípÖi$Ìª_çË©Q.Œ(Uw‰A

oÖi$ (JÇÿÑW), pÖi$ ABCDEFGH í

Þ	Ñs_oÖi$ ADEFGH D ABCD íÞ	

Ï, FJ>g, Pick t�6@v_àkpÖi$íÞ

	,� D�Àzpà-: IoÖi$ ADEFGH i

,í�äõ,bÑB1, q¶í�äõbñÑ I1, oÖ Çÿ

i$ ABCD i,í�äõ,bÑ B2, q¶í�äõbñÑ I2, s_oÖi$íF�u

°ií�äõ,bÑ B3, †oÖi$ ADEFGH íÞ	 − oÖi$ ABCD íÞ	

=
(B1

2
+ I1 − 1

)

−
(B2

2
+ I2 − 1

)

=
B1 − B2 + 2B3 − 2

2
+ (I1 − I2 −B3 +2)− 1,
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!‹êÛ (B1 − B2 + 2B3 − 2) /ÑpÖi$ ABCDEFGH i,í�äõ,b,

(I1 − I2 − B3 + 2) Ñwq¶í�äõbñ, 6ÿuzû|Ví!‹êr¯¯ Pick t�

í��, FJpÖi$ ABCDEFGH íÞ	ªJ‚à Pick t�l�|V; "¤zp

j¶, ªø Pick t�üõ_àk�S$,Fˇ|VíF�pÖi$�

ú. !®x

%â,Þí}ézp, ªøÊ�S$,LSi.ó>íÖi$íÞ	Ìª‚àPick t�

/qË�|V; 7/…íÞ	øìu
1

2
í£cbI� 9õ,, �S$º�Ý�_¯#2üçÞ�

ÝBuç8‡íü�¤ÍT� 2k� ãüƒ©Éb“O�‘eZ±ÿªJ�O“<ˇ|®�Ç

$, CuN¬ùûˇ|ú˚Ç$� óN$ · · · ��� üçÞªJþtˇ|ø<�	æ$íÇ$;

4�6ªJql�ÀíÖi$, éFbbbÇ$,íõb, òQ‚à Pick t� A =
B

2
+I−1

Vð„Öi$íÞ	, ßZ*3ø-l�?‰�Bk2çÞ†ªJ‚à¼òìÜVhô� êÛ¨

<�à
√

n íÅ�Ê�S$,u.}|Ûí? (Wà:
√

3 �
√

6 �
√

7 · · · ) ª7ø−Ê�S

$,uˇ.|V 30◦ − 60◦ − 90◦ íòiúi$££úi$íÇ$ · · · ��; C6‚à}’í

xÍV°|L<Öi$í¶Å£Þ	, ÝB4�yyªø¥ËùûçÞhô� tO¦Ñ|�ä

õbñDÞ	5ÈíÉ[, 1�kþt„põõ£}�;¶� Ä¤, .�uÖ˝J‡íH`‡6

ß, ��øøøåÖ…í`‡6˙, ÝBÛÊ©¶)�6¢H@_hz½|±Ã7, B;d�S

$¥šËºÜ� Öš4íbçº�@vuøò·uõàí!
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